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V Ogólnopolska
Próbna Matura Rozszerzona

z Matematyki

Grudzień 2025

WERSJA H

Arkusz składa się z 13 zadań.
Liczba punktów do zdobycia: 50.
Czas trwania testu: 180 minut.

Rozwiązania pojawią się na kanale Math Dream na
Youtube.

Powodzenia!
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Zadanie 1. (0-2)

Oblicz 4log3 5 − 5log3 4. Zapisz obliczenia.

2



O
m

ów
ie

ni
e

m
at

ur
od

bę
dz

ie
się

na
ka

na
le

Yo
ut

ub
e

M
at

h
D

re
am

.Z
ap

ra
sz

am
y!

Wszelkie prawa zastrzeżone. Materiał do użytku bez publikacji. Kopiowanie i rozpowszechnianie bez zgody autora zabronione.
Naruszenia podlegają odpowiedzialności prawnej.

V Próbna Matura Rozszerzona z Math Dream Grudzień 2025 Wersja H

Zadanie 2. (0-3)

Oblicz granicę
lim

n→∞

6 + 8 + 10 + ... + 2n

2n2 + 5n + 1
Zapisz obliczenia.
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Zadanie 3. (0-3)

Wykaż, że funkcja f dana wzorem

f(x) = 2x3 − 18x+ 30

przyjmuje wartość (−10). Zapisz obliczenia.
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Zadanie 4. (0-4)

Rozwiąż nierówność
|x2 − 9| − |x − 3| < 3 − x.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 5. (0-3)

Wyznacz wartości parametrów m i n, dla których dziedziną funkcji danej wzorem

f(x) =
√

(x2 − 5x + 6) (x2 − 3mx + 2nx + m − n)

jest zbiór liczb rzeczywistych.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 6. (0-6)

Wyznacz liczbę rozwiązań równania

sin x · cos 2x = cos x · (1 − cos 2x)

należących do przedziału [−5π, 5π].

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 7. (0-4)

Z liczb osiemnastoelementowego zbioru A = {1, 2, 3, ..., 17, 18} tworzymy 18 wyrazowy ciąg, którego
wyrazy się nie powtarzają.

Oblicz prawdopodobieństwo utworzenia takiego ciągu, że suma każdych trzech sąsiednich
wyrazów jest podzielna przez 3. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 8. (0-5)

Dany jest trójkąt prostokątny ABC o przyprostokątnych długości a i b, gdzie a > b, w którym |∠CAB| =
90◦. Z wierzchołka kąta prostego A poprowadzono dwusieczną, która przecięła przeciwprostokątną BC
w punkcie D.

Wykaż, że odległość punktu D od środka okręgu opisanego na trójkącie ABC wynosi

(a − b)
√

a2 + b2

2a + 2b

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 9. (0-4)

W trapez prostokątny ABCD, w którym ramię AD jest prostopadłe do podstaw AB i CD, da się
wpisać okrąg. Odległości środka tego okręgu od końców dłuższego ramienia BC wynoszą 2 i 4.

Oblicz pole tego trapezu. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 10. (0-2)

Dane są dwie proste k : 3
2 x − 2y + 4 = 0 oraz l : x − 4

3 y − 5 = 0.

Oblicz odległość między prostymi k i l. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 11. (0-5)

Punkt S jest środkiem ciężkości trójkąta ABC, w którym A = (−2, 4) oraz wektor −→
AS = [4, −2].

Przez punkt S poprowadzono prostą równoległą do prostej zawierającej bok BC, która przecina bok AC
w punkcie G = (5, 6).

Wyznacz współrzędne punktów B i C. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12. (0-3)

Wycinek kołowy o łuku długości 12π oraz kącie środkowym 240◦ jest rozwinięciem powierzchni bocznej
stożka.

Oblicz objętość tego stożka. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 13.

Rozważamy wszystkie równania kwadratowe

px2 + (1 + 2p)x + p + 2
p = 0,

które mają dwa rozwiązania rzeczywiste x1, x2, których suma jest różna od zera, gdzie p ∈ R.

Zadanie 13.1. (0-1)

Wykaż, że stosunek iloczynu tych rozwiązań do ich sumy wyraża się wzorem funkcji

f(p) =
p2 + 2

−2p2 − p

Zadanie 13.2. (0-1)

Wykaż, że dziedziną funkcji f jest zbiór
(7

4 ,+∞
)
.
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Zadanie 13.3. (0-4)

Wyznacz wartość parametru p, dla której stosunek iloczynu rozwiązań x1, x2 do ich su-
my jest największy z możliwych. Zapisz obliczenia.
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Brudnopis
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