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V Ogólnopolska
Próbna Matura Rozszerzona

z Matematyki

Grudzień 2025

WERSJA E

Arkusz składa się z 13 zadań.
Liczba punktów do zdobycia: 50.
Czas trwania testu: 180 minut.

Rozwiązania pojawią się na kanale Math Dream na
Youtube.

Powodzenia!
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Zadanie 1. (0-2)

Oblicz 9log√
3

√
12 − log5 7·log7 9

log5
√

3
. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 2. (0-3)

Oblicz granicę
lim

n→+∞

6 + 8 + 10 + ... + 2n

2n2 + 5n + 1
Zapisz obliczenia.
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Zadanie 3. (0-3)

Wykaż, że dla każdej liczby rzeczywistej x i dla każdej liczby rzeczywistej y takich, że
x ̸= y prawdziwa jest nierówność

x2 + xy+ y2 > 0.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 4. (0-4)

Rozwiąż nierówność
|x2 − 9| − |x − 3| < 3 − x.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 5. (0-5)

Wyznacz wszystkie wartości parametru a, dla których równanie x2 − ax + a + 5 = 0 ma dwa roz-
wiązania rzeczywiste x1, x2 spełniające warunek |x1 − x2| ⩽ a + 2.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 6. (0-4)

Rozwiąż równanie
sin x · cos 2x = cos x · (1 − cos 2x).

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 7. (0-4)

Ze zbioru A = {1, 2, 3, ..., 90, 91} losujemy jednocześnie trzy liczby.

Oblicz prawdopodobieństwo, że suma wylosowanych liczb jest podzielna przez 3 jeśli wia-
domo, że wśród wylosowanych liczb nie ma liczby podzielnej przez 3. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 8. (0-5)

Dany jest trójkąt prostokątny ABC o przyprostokątnych długości a i b, gdzie a > b, w którym |∠CAB| =
90◦. Z wierzchołka kąta prostego A poprowadzono dwusieczną, która przecięła przeciwprostokątną BC
w punkcie D.

Wykaż, że odległość punktu D od środka okręgu opisanego na trójkącie ABC wynosi

(a − b)
√

a2 + b2

2a + 2b
.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 9. (0-4)

W trapez prostokątny ABCD, w którym ramię AD jest prostopadłe do podstaw AB i CD, da się
wpisać okrąg. Odległości środka tego okręgu od końców dłuższego ramienia BC wynoszą 2 i 4.

Oblicz pole tego trapezu. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 10. (0-2)

Dana jest funkcja f określona wzorem f(x) = 2x2−4x
x2+1 .

Wyznacz równanie stycznej do wykresu funkcji f w punkcie P (1,−1). Zapisz obliczenia.
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Zadanie 11. (0-5)

Punkt S jest środkiem ciężkości trójkąta ABC, w którym A = (−2, 4), a wektor −→
AS = [4, −2]. Przez

punkt S poprowadzono prostą równoległą do prostej zawierającej bok BC, która przecina bok AC
w punkcie G = (5, 6).

Wyznacz współrzędne punktów B i C. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12. (0-3)

Wycinek kołowy o łuku długości 12π oraz kącie środkowym 240◦ jest rozwinięciem powierzchni bocznej
stożka.

Oblicz objętość tego stożka. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 13.

Rozpatrujemy wszystkie trójkąty równoramienne o obwodzie równym 20 i podstawie długości a.

Zadanie 13.1. (0-2)

Wykaż, że pole P takiego trójkąta, wyrażone jako funkcja długości podstawy a, ma postać

P (a) =
1
2
a
√

100 − 10a,

gdzie a ∈ (0,10).
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Zadanie 13.2. (0-4)

Oblicz długości boków tego z rozpatrywanych trójkątów, który ma największe pole. Za-
pisz obliczenia.
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Brudnopis
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