Omowienie matur odbedzie sie 01.12.2024r. na kanale Youtube Math Dream, poziom podstawowy o godzinie 12:00, a poziom rozszerzony o 15:00. Zapraszamy!
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Arkusz skltada sie z 13 zadan. m é

Liczba punktow do zdobycia: 50.
nel\n

Czas trwania testu: 180 minut.

Wszelkie prawa zastrzezone. Material do uzytku bez publikacji. Kopiowanie i rozpowszechnianie bez zgody autora zabronione.
Naruszenia podlegaja odpowiedzialnosci prawnej.



m’&
Prébna Matura Rozszerzona z Math Dream Listopad 2024 Wersja E welm

Zadanie 1. (0-2)

Marcelina kupila nowy kubek termiczny. Przed webinarem powtérzeniowym na kanale Math Dream
wlata do tego kubka kawe (chwila poczatkowa ¢t = 0) o temperaturze 80°C i postawila go w swoim
pokoju, w ktérym temperatura jest stata i wynosi 20°C. Temperatura 7' tej kawy zmienia sie w czasie
zgodnie z zalezno$cia

Tt)=(T,-T.)-k"+T, dat>0,

gdzie:

T - temperatura kawy wyrazona w stopniach Celsjusza,

t - czas wyrazony w minutach liczony od chwili poczatkowej,

T, - temperatura poczatkowa kawy wyrazona w stopniach Celsjusza,
T, - temperatura otoczenia wyrazona w stopniach Celsjusza,

k - stata charakterystyczna dla danej cieczy.

Po 5 minutach temperatura tej kawy spadta do 67°C.

Czy po uplywie jeszcze 10 minut temperatura kawy spadnie ponizej 50°C. Odpowiedz
uzasadnij i zapisz obliczenia.
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Zadanie 2. (0-2)
Wyznacz granice lim /327 + 57 4 77,
n—oo

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 3. (0-3)

Wykaz, ze réwnanie 24/ = 3z — % ma rozwigzanie nalezace do przedziatu (1,2).
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Zadanie 4. (0-3)

Oskar ma za zadanie ulozy¢ swoje samochodziki na potce. Musi je utozyé obok siebie w rzedzie. Ma
on 10 réznych samochodzikéw, z czego 3 sa czerwone i 7 jest niebieskich.

Na ile sposobéw moze je ulozyé, aby zadne dwa czerwone samochodziki nie staly obok
siebie?

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 5. (0-4)

W pewnej szkole przeprowadzono badania dotyczace regularnej nauki uczniéw z kanatem matematycz-
nym Math Dream. Zauwazono, ze co 3 chlopiec i co 4 dziewczyna ogladaja regularnie filmy na tym
kanale. Z pewnej grupy uczniéw, w ktérej dziewczyny stanowig 60% wylosowano jedng osobe.

Oblicz prawdopobobienstwo wylosowania osoby regularnie ogladajacej ten kanal.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 6. (0-4)

Wyznacz réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = (x° — 2z)* w punkcie P(1,yp).

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 7. (0-4)

Rozwiaz rownanie
sin? 2z + 2 cos 2z sin’x = 0

w zbiorze [0, 27].

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 8. (0-4)

Dany jest czworokat wypukly ABCD. Wiedzac, ze |AB| = 4, |BC| = |CD| = 5, |AD| = 8 oraz
cos ({BCD) = — &, oblicz sin ({ABC).

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 9. (0-4)

Dane sa okregi o1 : (v — 2)2 + (y — 3)2 = 20 oraz oz : (v — 5)2 + (y + 6)? = 50. Punkty A(zo,yo0)
i B(xo,y0) sa punktami wspdlnymi tych okregéw oraz x4 < zp.

Oblicz pole czworokata S; AS; B, gdzie S; to Srodek okregu o; i So to Srodek okregu os.
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Zadanie 10. (0-3)

Rozwiaz nier6wnoéé
(22 —9) (23 4 52 4 6)

<0.
22+ 42+ 3

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 11. (0-5)

Dane jest réwnanie (z + 2)(mz? — (2m — 1)x +m — 2) = 0 z niewiadoma z i parametrem m € R.
Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktérych rownanie ma dwa rézne rozwiazania rzeczywiste.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12.

Stozek S przecieto plaszczyzna rownoleglta do podstawy. Pole powierzchni bocznej stozka So otrzy-
manego w wyniku przekroju jest 3 razy mniejsze niz pole calkowite danego stozka. Wysokosé stozka S
jest réwna H, a kat nachylenia tworzacej stozka do plaszczyzny wynosi 2a.

Zadanie 12.1. (0-3)

Wykaz, ze wysoko$¢ otrzymanego stozka So wynosi ‘/TGH cos Q.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12.2. (0-2)

Wyznacz objeto$¢ stozka So, jesli wiadomo, Ze objetos¢ stozka S; wynosi 5 1 2a = 60°.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 13. (0-6)

Punkty A, B,C i D sa wierzchotkami trapezu i leza na paraboli f(z) = 22 + 2z. Wierzchotki A i B
leza dodatkowo na prostej y = 3 oraz x4 < xp, a odciete punktéw C' i D sa mniejsze niz 1 i x¢ > xp.

Wyznacz wspélrzedne punktéw C i D tak, aby pole trapezu bylo najwieksze.
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