
Próbna Matura Rozszerzona
z Matematyki
Marzec 2024

Arkusz składa się z 12 zadań.
Liczba punktów do zdobycia 50 punktów.
Czas trwania testu to 180 minut.

Rozwiązania na kanale Youtube: Math Dream
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Próbna Matura Rozszerzona z MathDream Marzec 2024

Zadanie 1. (0-4)

Niech a = 8log4 25 + log2 5 · log5 6 · log6 7 · log7 8 i b = 10log(− tg( 11π
3 ))+log tg( 9π

4 )+log(− cos( 31π
6 )). Oblicz

ab.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 2. (0-3)

Sześcian ABCDEFGH o krawędzi 6 przecięto płaszczyzną przechodzącą przez przekątną podstawy
BD i nachyloną do płaszczyzny podstawy pod kątem 60◦. Oblicz pole tego przekroju.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 3. (0-3)

W trójkącie ABC dane są boki |AC| = c i |CB| = b. W trójkącie tym poprowadzono wysokości
|CF | = ha, |AD| = hb i |BE| = hc. Wykaż, że jeśli hb + hc = ha, to |AB| = bc

b+c .

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 4. (0-3)

Rozwiąż równanie

cos x − 2 sin
(

x + π

6

)
=

√
3

2
w przedziale (0, 2π).

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 5. (0-4)

Rozwiąż nierówność
x2

x2 + 2x + 4 + 1
x − 2 ⩽ 1 − x2 − 5x − 3

x3 − 8 .

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 6. (0-3)

Kwadrat K1 ma bok długości 4 cm. Środki boków kwadratu K1 są wierzchołkami czworokąta K2. Środki
boków czworokąta K2 są wierzchołkami czworokąta K3 itd. Otrzymujemy w ten sposób nieskończony
ciąg K1, K2, K3, .. . Oblicz sumę pól wszystkich czworokątów tego nieskończonego ciągu.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 7. (0-4)

W urnie są 3 kule białe i 6 kul czarnych. Z urny losujemy 3 kule, oglądamy je i z powrotem wrzu-
camy do urny. Doświadczenie to powtarzamy 4 razy. Oblicz prawdopodobieństwo zdarzenia polegającego
na tym, że 3 razy wylosowano co najmniej jedną kulę białą.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 8.

Dany jest wielomian W (x) = x4 + 2x3 − x2 − 2x.

Zadanie 8.1. (0-3)

Wykaż, że wartość W (n) tego wielomianu dla dowolnej liczby naturalnej n jest podzielna przez 12.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 8.2. (0-2)

Oblicz granicę
lim

x→+∞

( W (x)
x3 − 2x + 1 − x

)
.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 9. (0-5)

Dla jakich wartości paramateru m równanie (m + 1)x2 − 2mx + 3m = 0 ma dwa różne rozwiązania
x1, x2 należące do przedziału (−∞, 2)?

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 10. (0-5)

Podstawą ostrosłupa ABCS jest trójkąt równoramienny ABC, w którym |AC| = |BC| = 20, |AB| = 24.
Każda krawędź boczna tego ostrosłupa jest nachylona do płaszczyzny podstawy pod tym samym kątem
α takim, że sin α = 5

13 . Oblicz objętość tego ostrosłupa.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 11. (0-5)

Rozpatrujemy trapezy równoramienne, których suma długości przekątnej i wysokości wynosi 10. Ob-
licz wysokość tego z rozpatrywanych trapezów, który ma największe pole.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12. (0-6)

Wykresy funkcji f(x) = x2 + 3x − 6 oraz g(x) = −x − 1 przecinają się w punktach A i B. Pierw-
sza współrzędna punktu A jest liczbą dodatnią, pierwsza współrzędna punktu B jest liczbą ujemną.
Znajdź równanie okręgu O przechodzącego przez punkty A i B, wiedząc, że środek tego okręgu leży na
stycznej do wykresu funkcji f w punkcie P (x0, −6), któego odcięta jest ujemna.

Zapisz obliczenia.
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