Probna Matura Rozszerzona
z Matematyki
Styczen 2024

Arkusz sktada sie z 12 zadan.
Liczba punktéw do zdobycia 50 punktéw.
Czas trwania testu to 180 minut.

Rozwigzania na kanale Youtube: Math Dream
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Zadanie 1. (0-2)

1 3 l 9 : a a
Dane sg liczby a = logg 2 i b = 2220245, Oblicz 3% ab,

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 2. (0-3)

Klasa sktada si¢ z 2n oséb, z czego doktadnie n to chlopcy i n to dziewczeta. W klasie jest doktadnie
jedno rodzenstwo - siostra i brat. Klasa do wyjscia ustawia sie gesiego - jeden za drugim - i dziewczeta
z przodu, a chlopcy z tytu. Takich ustawienn, w ktorych siostra idzie bezposrednio przed bratem jest
dokladnie 81 razy mniej niz wszystkich mozliwych takich ustawien. Oblicz, ilu jest uczniéw.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 3. (0-3)

Wykaz, ze dla kazdej liczby rzeczywistej dodatniej a prawdziwa jest nieréwnosé

12
a?+=>09.
a
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Zadanie 4. (0-4)

Rozwiaz rownanie

sin(bzx) = cos (.1: - %)

w zbiorze [, 5]

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 5. (0-3)
Rodzenstwo Ania, Zuzia i Krysia postanowily zaprosi¢ 12 swoich kolezanek do kina. Dziewczeta wykupily
15 miejsc w jednym rzedzie (rzad liczyl 15 miejsc). Oblicz prawdopodobiefistwo zdarzenia polegajacego

na tym, ze cala trojka rodzenistwa bedzie siedziala obok siebie przy losowym wyborze miejsc.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 6. (0-5)

Wyznacz wszystkie wartoéci parametru m, dla ktorych réwnanie

ma? —(m—1)r+m—-2=0

ma dokladnie dwa rézne rozwiazania rzeczywiste x1 oraz xo przeciwnych znakéw, spelniajace warunek

x4k > 2.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 7. (0-6)

Dany jest trapez réwnoramienny ABCD o podstawach AB i C'D. Dluzsza podstawa ma dlugosé 18.
Przekatne trapezu przecinaja sie w punkcie P i tworza z ramionami kat prosty. Wiedzac, ze ramie jest
dhugosci 9, oblicz stosunek dhugosci promienia okregu opisanego na trapezie ABC' D do promienia okregu
wpisanego w trojkat ABP.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 8. (0-3)

Wyznacz wszystkie wartoéci parametru m, dla ktorych réwnanie

|l =3|—|z+1=m

ma nieskonczenie wiele rozwiazan.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 9. (0-3)

Wewnatrz kata o mierze 60° wybrano punkt P réwnoodlegly od ramion tego kata o x iy (x,y > 0).
Wykaz, ze odcinek laczacy punkt P z wierzcholkiem kata ma dlugosé 24/3z2 + 3zy + 3y2.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 10.

Dany jest nieskoniczony ciag geometryczny (4x, 2, (xl_Gf)z , ) Funkcje f okreslamy wzorem

8z 16x
flx) _4:c+x_1 + @1 + .o

Zadanie 10.1. (0-4)

Wyznacz wzér i dziedzine funkcji f.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 10.2. (0-2)

Wyznacz styczna do wykresu funkeji f w punkcie P(4,48).

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 11. (0-6)

Punkty A = (2,-1) i C = (6,7) sa przeciwleglymi wierzchotkami rombu o polu P = 20. W romb
ten wpisano okrag. Oblicz wspélrzedne wierzchotkéw B i D oraz podaj réwnanie tego okregu.

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12. (0-6)

Rozwazamy wszystkie ostrostupy prawidlowe czworokatne ABC DS, w ktérych wysokoéé ciany bocznej
wynosi h.

a. Wyznacz zaleznos$é objetosci V' ostrostupa od jego wysokosci H i podaj dziedzine funkeji V(H).

b. Wyznacz wysokosé tego z rozwazanych ostroshupéw, dla ktérego objetosé jest najwieksza. Wyznacz te
objetosc.

Zapisz obliczenia.
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